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'Ö<<K 1 �̧6£§/BNçß� `1(N)_� &ñ
_�\�¦ æ¼�¦, s� /BNçß�\�"f e��_�_� �ïr�Ãº\P�s� Ãº§4��<Ê�̀¦ �Ð#���. ¢̧
ô�Ç, s� /BNçß�\�"f Ä»>�{���2³|9�½+Ës�t�ëß� 6�xY�Js� ����� \V\�¦ [þt#Q��.

'Ö<<K 2 4�¤�è?/&h�/BNçß�_� �ïr�–/'��ØÔç¼ ÂÒ1pxd���̀¦ æ¼�¦ 7£x"î
���.

'Ö<<K 3 :£¤s�&h�ì�r

∫ ∞

0

xp

1 + xq
dxs� Ãº§4����H �ª�Ãº p, q_� �̧|	��̀¦ ½̈���.

'Ö<<K 4

(��) ��6£§ 1pxd�� ∫ ∞

0
e−tx sin t

t
dt =

π

2
− arctanx

s� ½̈çß� (0,∞) 0A\�"f $í
wn��<Ê�̀¦ �Ðs���.

(��) 1pxd��
∫ ∞

0

sin t

t
dt =

π

2
�̀¦ 7£x"î
���.

'Ö<<K 5 �<ÊÃº f(x) =
∫ x2

x

sinxt

t
dt_� �̧�<ÊÃº\�¦ ½̈���.

'Ö<<K 6 y�����<ÊÃº Γ : (0,∞) → R _� &ñ
_�\�¦ æ¼�¦, Γ(x + 1) = xΓ(x) e���̀¦ �Ð#���.

'Ö<<K 7 &ñ
&h�ì�r

∫ 1

0

1√
t(1− t)

dt_� °ú̀�כ¦ ½̈���. [�̧¹¡§ú́�: t = sin2 θ]

'Ö<<K 8 �<ÊÃº f : R → R\� @/�#� fn = f ∗
(n

2
χ[−1/n,1/n]

)
s��� ¿º��. ëß�{9� f�� �¦�Ér���5Åqs����,

�<ÊÃº\P� 〈fn〉s� f�Ð �¦ØÔ>� Ãº§4��<Ê�̀¦ �Ð#���. �<ÊÃº f�� �¦�Ér���5Åqs� ����� �â
Äº fn → f\� @/
�#� #QÖ¼ &ñ
�̧ ú́�½+É Ãº e����Ht� ¶ú�(R�Ð����.

'Ö<<K 9 ÅÒl��<ÊÃº_� ÉÒo�\�>�Ãº\�¦ &ñ
_���¦, s��Qô�Ç &ñ
_��� �= ½+Ë{©�ô�Çt� �7H���. s� &ñ
_�\� _�
���#� �<ÊÃº f(x) = χ(0,π) − χ(−π,0) _� ÉÒo�\� /åLÃº\�¦ ½̈çß� [−π, π] \�"f ½̈���.

'Ö<<K 10 s� ë�H]j��H Stirling’s formula\�¦ 7£x"î
���H �,>���X	כ #QÖ¼ �½Ó3lqs� ú̧� îß�÷&��H �â
Äº ·ú¡\� e��
��H �½Ó3lq�̀¦ s�6 xK��̧ |̈em���. éß�, (��)��H ·ú¡_� �½Ó3lqõ� �'aº�� \O�6£§.

(��) y�� n = 1, 2, . . . \� @/�#� ��6£§ 1pxd���̀¦ �Ð#���.∫ π/2

0
sin2n x dx =

2n− 1
2n

2n− 3
2n− 2

· · · 1
2

π

2
,∫ π/2

0
sin2n+1 x dx =

2n

2n + 1
2n− 2
2n− 1

· · · 2
3

(��) ÂÒ1pxd�� 1 ≤
∫ π/2
0 sin2n−1 x dx∫ π/2
0 sin2n+1 x dx

≤ 1 +
1
2n
�̀¦ �Ð#���.

(��) lim
n→∞

2
1

2
3

4
3

4
5

6
5

6
7
· · · 2n

2n− 1
2n

2n + 1
=

π

2
e���̀¦ �Ð#���.

(��) lim
n→∞

(n!)222n

(2n)!n1/2
= π1/2

e���̀¦ �Ð#���.

(��) y�� n = 1, 2, . . . \� @/�#� an =
nn+ 1

2 e−n

n!
�Ð &ñ
_��)a Ãº\P� 〈an〉s� 0A�Ð Ä»>���� éß��̧

7£x��Ãº\P�e���̀¦ �Ð#���. [�̧¹¡§ú́�: ÂÒ1pxd�� 0 ≤ 1
2

log
1 + x

1− x
− x ≤ x3

3(1− x2)
\�¦ s�6 xK��̧

a%~��.]
(��) s� Ãº\P�_� �FGô�Ç�̀¦ a�� ¿º��� a =

√
2πa2s� $í
wn��<Ê�̀¦ �Ð#���.

(��) 1pxd�� lim
n→∞

n!
(n/e)n

√
2πn

= 1 �̀¦ �Ð#���.

'Ö<<K 11 ��Áº ���� +���.

1


