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'Ö<<K 1 y�� z�́Ãº x ∈ [0, 1) \�¦ z�����ZO�\� _��#� �èÃº�Ð ³ð�&³�÷&, ¿º ��t� ~½ÓZO�s� e��Ü¼
��� Ä»ô�Ç>h\�¦ ]jü@ô�Ç ��aÅ@Ãº�� 0 s� ÷&�̧2�¤ ô�Ç��. s� M:, 0 s� 1px�©��t� ·ú§��H Ãº[þt�̀¦
�̧�Ér|9�½+Ë A_�8£¤�̧\�¦ ½̈�#���. ¢̧ô�Ç,���Ãº���P:��o�\�"f%�6£§Ü¼�Ð 0�����Ãº��1px
�©����H Ãº[þt_� |9�½+Ë B _� 8£¤�̧\�¦ ½̈�#���.

'Ö<<K 2 |9�½+Ë E ⊂ R s� ï�qÃºe���̀¦ �¹Ø�æìכ��9r�̧|	�s�
sup{µ(F ) : F ⊂ E, F ��H {���2³|9�½+Ë} = inf{µ(U) : U ⊃ E, F ��H \P��2;|9�½+Ë}

e���̀¦ �Ð#���.

'Ö<<K 3

(��) &h�ì�r��0pxô�Ç 4�¤�è�<ÊÃº f \� @/�#� ÂÒ1pxd��

∣∣∣∣∫ f dµ

∣∣∣∣ ≤ ∫
|f | dµ s� $í
wn��<Ê�̀¦

�Ð#���.
(��) 0A ÂÒ1pxd��\�"f 1pxd��s� ���]j $í
wn����Ht� ú́���¦, Õª s�Ä»\�¦ +���.

'Ö<<K 4 éß��̧Ãº§4�&ñ
o�, ��ÈÒ &ñ
o�, ØÔ 7� Ãº§4�&ñ
o� x9� YUq� &ñ
o�\�¦ +���.

'Ö<<K 5 ��6£§ 1pxd�� ∫ ∞

0

sinx

ex − 1
dx =

∞∑
n=1

∫ ∞

0
e−nx sinx dx =

∞∑
n=1

1
n2 + 1

\�¦ 7£x"î
�#���. 7£x"î
_� y�� éß�>�\�"f #QÖ¼ &ñ
o��� #Qb�G>� &h�6 x÷&%3���Ht� "î
SX��>� µ1ß
)���.

'Ö<<K 6 &h�ì�r��0px�<ÊÃº\P� 〈fn〉 s� &h�ì�r��0px�<ÊÃº f �Ð ��_� �̧��H &h�\�"f Ãº§4�ô�Ç���¦ �

��. s� M:
∫
|fn − f | dµ → 0 {9� �¹Ø�æìכ��9r�̧|	�s�

∫
|fn| dµ →

∫
|f | dµ e���̀¦ �Ð#���.

'Ö<<K 7 ï�qÃºe����H �<ÊÃº f : R → [0,∞) \� @/�#� 8£¤�̧ ν \�¦ ν(E) =
∫

E
f dµ �� &ñ
_�½+É

M:, ��6£§ 1pxd�� ∫
E

g dν =
∫

E
gf dµ

s� $í
wn��<Ê�̀¦ �Ð#���.

'Ö<<K 8 ]X�@/���5Åq_� &ñ
_�\�¦ +���. p�&h�ì�r�<Æ_� l��:r&ñ
o� – �<ÊÃº\�¦ p�ì�r��¦ &h�ì�r���
��, &h�ì�r��¦ p�ì�r���� "é¶A� �<ÊÃº�� �)a�� – \�¦ ØÔ 7�8£¤�̧�:r {9��©�\�"f "î
SX��>� "fÕüt
�#���.

'Ö<<K 9 ]X�@/���5Åq�<ÊÃº��H ï�qÃºe����H |9�½+Ë�̀¦ ï�qÃºe����H |9�½+ËÜ¼�Ð �ÐÍÇr�̀¦ 7£x"î
�#���.

'Ö<<K 10 ��Áº ���� +���.
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