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'Ö<<K 1 �̧6£§/BNçß� L1(µ)_��<ÊÃº\P� 〈fn〉õ� f ∈ L1(µ)��ÅÒ#Q4Re����.ëß�{9� ‖fn‖1 → ‖f‖1

s��¦ 〈fn〉s� ��_� �̧��H &h�\�"f f�Ð &h�Z>�Ãº§4����� ‖fn − f‖1 → 0s� $í
wn��<Ê�̀¦ �Ð#�
��.

'Ö<<K 2 �����@/Ãº L1(R)\� �½Ó1px"é¶s� �>rF��t� ·ú§6£§�̀¦ �Ð#���.

'Ö<<K 3

(��) Ä»ô�Ç 8£¤�̧ |9�½+Ë 0A\�"f &ñ
_��)a ï�qÃºe����H �<ÊÃº\P� 〈fn〉 s� �<ÊÃº f �Ð ��_� �̧
��H&h�\�"f&h�Z>�Ãº§4�ô�Ç���¦½+ÉM:,��6£§$í
|9�s�$í
wn��<Ê�̀¦�Ð#���.e��_�_��ª�Ãº
ε > 0 \� @/�#� ��6£§ $í
|9�

n ≥ N =⇒ µ{x : |fn(x)− f(x)| ≥ ε} < ε

�̀¦ ëß�7á¤���H �����Ãº N s� �>rF�ô�Ç��.
(��) ëß�{9� ï�qÃºe����H �<ÊÃº\P� 〈fn〉 õ� ï�qÃºe����H �<ÊÃº f �� 0A $í
|9��̀¦ ëß�7á¤����, ��

_� �̧��H &h�\�"f f �Ð &h�Z>�Ãº§4����H ÂÒì�rÃº\P� 〈fn(k)〉 s� �>rF��<Ê�̀¦ �Ð#���.

'Ö<<K 4 ÉÒq�m� &ñ
o�\�¦ s�6 x�#� &h�ì�r°úכ

∫ ∞

0

sinx

x
dx �̀¦ ½̈�#���.

'Ö<<K 5 �<ÊÃº f(x, y) =
xy

(1− |x|)2 + (1− |y|)2
\� @/�#�, &h�ì�r°úכ

∫ 1

−1

∫ 1

−1
f(x, y)dxdyü<∫ 1

−1

∫ 1

−1
f(x, y)dydx_� °ú̀�כ¦ q��§�#���.

'Ö<<K 6 ØÔ 7�&h�ì�r��0px�<ÊÃº f ∈ L1(R) \� @/ô�Ç ÉÒo�\����8̈� f̂ _� &ñ
_�\�¦ æ¼�¦, s�\�¦ s�
6 x�#� f̂ ∈ C0(R) e���̀¦ �Ð#���.

'Ö<<K 7 �<ÊÃº�̧e�� {hλ : λ ∈ (0,∞)} s� ��6£§ $í
|9�
(��) hλ ≥ 0 s���,

(��)
∫

R
hλ = 1 s���,

(��) e��_�_� �ª�Ãº δ > 0 \� @/�#� lim
λ→∞

∫
R\[−δ,δ]

hλ = 0 s���

[þt�̀¦ ëß�7á¤ô�Ç���¦ ��&ñ
���. s� M:, e��_�_� f ∈ L1(R) \� @/�#�

lim
λ→∞

‖f − hλ ∗ f‖1 = 0

s� $í
wn��<Ê�̀¦ �Ð#���.

'Ö<<K 8 ¿º �<ÊÃº f(x) = e−|x|ü< g(x) = e−x2
_� ÉÒo�\����8̈��̀¦ ½̈�#���.

'Ö<<K 9 �<ÊÃº f ∈ L1(R)_� ÉÒo�\� &h�ì�rs� f̂ ∈ L1(R)s��¦ x = 0\�"f ýa�FGô�Çõ� Äº�FGô�Ç
s� �>rF�����, ¿º �FGô�Ç°úכs� °ú 6£§�̀¦ 7£x"î
���.

'Ö<<K 10 ��Áº ���� +���.
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